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पूर्ण-सङ्ख्याः

अ
ध्

य्
ाः 2

2.1 भूमिकय

वयं जानीमः यत ्यदा वयं सङ्खयानां गणनसय प्ारम् ंकुमः् तदा 1, 2, 3, 4, …. इतययेतासां सङ्खयानां 
प्योगं कुमः् । यदद गणनसय प्ारम् ंकुमः् तद् ्असमाकं परुतः सवा्ादवकरूपयेण एताः एव सङ्खयाः 
आगच्छद्त । अत एव गदणतजाः एतासां सङ्खयानां कृतये प्ाकृदतक-सङ्खयाः इदत कथयद्त ।

पूर्णरम ््णनी अमप च पररम ््णनी  सङ्ख्य

प्दत्ायां प्ाकृदतक-सङ्खयायां यदद 1 इदत इमां सङ्खयां योजयामः तद् ््व्तः अदरिमां प्ाकृदतकसङ्खयां 
प्ापुं शकनवुद्त । अथा्त ््व्तः तसयाः सङ्खयायाः परवदत्नी प्ापुं शकनवुद्त । 
 16 इतयसयाः  सङ्खयायाः परवदत्नी सङ्खया 16 + 1 = 17 इदत अदसत, 19 इतयसयाः परवदत्नी सङ्खया  
19 + 1 = 20 अदसत । अनयेन प्कारयेण अरिये अदप प्चलदत ।   
 16 सङ्खया 17 सङ्खयातः पवू्म ्आगच्छदत । वयं कथयामः यत ्17 इतयसयाः पवू्वदत्नी सङ्खया  
17 – 1 = 16 अदसत, 20 इतयसयाः पवू्वदत्नी सङ्खया 20 – 1 = 19 अदसत ।

प्र्तननं कुर्णन्ु
1.  19;  1997;  12000;  49;  100000;  2440701;  100199  अदप च  208090 एतासां 

पवू्वदत्नीं परवदत्नीं च सङ्खयां दलख्त ु। 

2. दकं कादप प्ाकृतसङ्खया अदसत यसयाः पवू्वदत्नी सङ्खया एव नादसत ?

3. दकं कादप प्ाकृतसङ्खया अदसत यसयाः परवदत्नी सङ्खया एव नादसत ? कादप अद्तम-
प्ाकृतसङ्खया अदसत दकम?् 

 3 इतयसयाः सङ्खयायाः एका पवू्वदत्नी सङ्खया अदसत एका च परवदत्नी सङ्खया अदसत । 2 इतयसयाः 
दवषयये ्व्तः दकं दच्तयद्त ? असयाः परवदत्नी 3 अदसत  अदप च पवू्वदत्नी 1 अदसत । दकं 1 इतयसयाः 
परवदत्नी अदप च पवू्वदत्नी द्वयमदप अदसत ? 
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 वयम ्असमाकं दवद्ालयसय ्छात्ाणां सङ्खयायाः गणनां 

कतुुं शकनमुः । वयं कदसम्नदप नगरये दवद्मानानां जनानां 

गणनाम ्अदप कतुुं शकनमुः । वयं समपणू-््ारतये दवद्मानानां 

जनानां गणनाम ्अदप कतुुं शकनमुः । समपणू-्दवश्वसय जनानां 

गणनाम ् अदप कतुुं शकनमुः । एवमदप सयात ् यत ् आकाशये 

दवद्मानानां नक्षत्ाणाम ्अदप च असमाकं दशरदस दवद्मान-

कये शानां  गणनां कतुुं प्ायः न शकनुमः, यदद शकनुमः तद् ्

तसयादप एका सङ्खया आवशयकी ्दवषयदत । तसयां दसथतयां 

वयं दयोः मसतकयोः दवद्मानान् कये शान् योजदयतवां सवीकतुुं 

शकनुमः । 

 अधनुा प्ायः एतत ् सपष्टमदसत यत ्बृ् त्म-प्ाकृतसङ्खया नादसत एव । प्ाकृत-सङ्खयाद्ः स् 

काय्करण-स्द्भे उपरर उक्त-दवचारान ्दव्ाय इतोऽदप अ्यप्शाः  असमाकं परुतः आयाद्त । एवमयेव 

्व्तः अ्य-प्शानां दवषयये दच्तदयतुं शकनवुद्त अदप च तयेषां दवषयये दमत््रः स् चचाुं कतुुं शकनवुद्त । 

दक्त ुसवभेषां प्शानां समाधानं प्ापुं प्ायः न पारयद्त ।

2.2   पूर्ण-सङ्ख्याः 

वयं त ुदृष्टव्तः यत ्प्ाकृदतक-सङ्खया 1 इतयसयाः पवू्वदत्नी सङ्खया नादसत एव । प्ाकृदतक-सङ्खयानां 

सङ्रि्ये वयं शू् यं  0, 1 इतयसयाः पवू्वदत्नी-सङ्खया रूपयेण सथापयामः । 

प्ाकृत-सङ्खयाः शू् ययेन स् दमदलतवा पणूस्ङ्खयानां सङ्रि् ंकुव्द्त ।

प्र्तननं कुर्णन्ु
1. दकं सवा्ः प्ाकृतसङ्खयाः पणू-्सङ्खयाः अदप सद्त ?
2. दकं सवा्ः पणू-्सङ्खयाः प्ाकृतसङ्खयाः अदप सद्त ?
3. लघतुमा पणूस्ङ्खया का अदसत ?
4. बृ् त्मा पणूस्ङ्खया का अदसत ?

 पवू्-कक्यास ु ्व्तः पणू-्सङ्खयाद्ः स् यथा योगसय,वयवकलनसय, गणुनसय, दव्ाजनसय 

अदप च सव्दवध-मलू्तूप्दरियाणां दशक्षण ंप्ापव्तः । इदमदप ्व्तः जानद्त यत ्एतादृश-प्शानां 

समाधानं कतुुं कये न प्कारयेण अनपु्योगं कुमः् इदत । आया्त ु, एताः सङ्दरियाः एकसयाः सङ्खयारयेखायाः 

उपरर कुव््त ु। पर्त ुप्थम ंतावत ्सङ्खयारयेखां जान्त ु।

 2.3   सङ्ख्य-रेखय

 एकां रयेखाम ्आदलख्त ु। तदपुरर एकं दब्दु ंसथापय्त ु। असय दब्दोः 0 इदत नाम ददत ु। 0 इतयसय 
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ददक्षण्ागये पनुः एकं दब्दु ंसथापय्त ु। तसय 1 इदत नाम ददत ु।  0  अदप च 1 एतयोः मधयये दवद्मानं दरूम ्

एक-मात्ातमकम ् इतयचुयतये । एवमयेव 1 इतयसयाः सङ्खयायाः ददक्षण्ागये एक-मात्ातमकये  दरूये पनुः एकं 
दब्दु ंसथापदयतवा तसय 2 इदत नाम प्ददत ु। एवमयेव अनयेन दवदधना एक-मात्ातमक-दरूये सङ्खया-रयेखायाः 
उपरर दब्दनूां 3,4,5,… इदत नामाङ्कनं कुव््त ु। ्व्तः ददक्षण-्ागये यावत-्पय््तम ्अदप पणू-्सङ्खयाः 
लयेदखतुं शकनवुद्त । 

 अधो्ागये प्दत्-रयेखा पणूस्ङ्खयानां कृतये सङ्खया-रयेखा अदसत ।

 0 1 2 3 4 5 6 7

 दब्दोः 2 अदप च 4 इतयनयोः मधयये दकयद ् अ्तरालम ्  अदसत ? दनश्चययेन एतद ् अ्तरालं  
दद्वमात्ातमकम ्अदसत । दकं ्व्तः दब्दोः 2 अदप च 6, अदप च 2 अदप च 7 इतयनयोः मधयये दवद्मानम ्
अ्तरालं सचूदयतुं  शकनवुद्त ?
 सङ्खया-रयेखायां ्व्तः द्रष्ट्ट ंशकनवुद्त यत ्7 सङ्खया 4 सङ्खयायाः ददक्षणतः अदसत । अदप च 7 
सङ्खया 4 सङ्खयापयेक्षया बृ् ती अदसत । अथा्त ् 7 > 4 अदसत । 8 सङ्खया 6 सङ्खयायाः ददक्षणतः 
अदसत । अथा्त ् 8 > 6 अदसत । एतत ्आधारीकृतय वयं वकंु्त शकनमुः यत ्पणूस्ङ्खयाद्वयये सा एव बृ् ती 
्वदत या सङ्खया सङ्खया-रयेखायाम ्अ्यसङ्खयायाः ददक्षण्ागये ्वदत । वाम्ागये या पणूस्ङ्खया 
्वदत सा लघवी ्वदत । उदा्रणाथुं, 4 < 9 अदसत ; 4 सङ्खया 9 सङ्खयायाः वाम्ागये अदसत । एवमयेव 
12 > 5 अदसत ;  12 सङ्खया 5 सङ्खयायाः  ददक्षणतः अदसत ।
 ्व्तः 10 अदप च 20 इतययेतयोः दवषयये दकं वकंु्त प््वद्त ? 
 सङ्खया-रयेखायां 30, 12, 18 इतययेतासां  दसथदतं पशय्त ु। का सङ्खया अतीव वामतः अदसत ? दकं 
्व्तः 1005  अदप च  9756 एतयोः संखययोः मधयये का सङ्खया अ्यापयेक्षया ददक्षण्ागये अदसत ? 
सङ्खयारयेखायां 12 सङ्खयायाः परवदत्नीं 7 सङ्खयायाः पवू्वदत्नीं च दशय््त ु।

सङ्ख्य-रेखय्याः उपरर ्ोगाः 

पणू-्सङ्खयानां योगं सङ्खया-रयेखायां दशय्द्त । आया्त ु3 अदप च 4 इतययेतयोः योगं पशय्त ु।

0 1 2 3 4 5 6 7

 शरसय प्ा्त्ागये दब्दःु 3 अदसत । 3 सङ्खया प्ारम् ंकुव््त ु। यतः असयां सङ्खयायां 4 सङ्खयां 
योजनीयम ्अदसत । अतः वयं ददक्षण्ागये 3 सङ्खयातः आरभय चतवारर पदादन 4, 5, 6, 7 पय््तं चलामः 
यथा उपरर ददशत्मदसत । चतथ्ु-पदसय अद्तम-शरसय प्ा्तये दब्दःु 7 अदसत । अनयेन प्कारयेण 3 अदप च 4 
इदत एतयोः योगः 7 अदसत ।

प्र्तननं कुर्णन्ु

सङ्खया-रयेखायाः प्योगं कृतवा 4 + 5;  2 + 6;  3 + 5  अदप च 1+ 6 एतासां सङ्दरियाणां  समाधानं 
कुव््त ु।
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व्रकलनि ्   :  द्वयोः पणूस्ंखययोः वयवकलनम ् अदप सङ्खया-रयेखायाः उपरर दशद्यतुं शकयतये ।  
आया्त ु7 – 5 अद्जान्त ु। 

0 1 2 3 4 5 6 7

 शरसय प्ा्तये दब्दःु 7 अदसत । यतः 5 इतयसयाः सङ्खयायाः वयवकलनं करणीयम ् । अतः वयं 
पञचपदादन वाम्ागये चलामः । वयं 2 दब्दु ंप्ापनमुः । वयं 7 – 5 = 2 इदत प्ापनमुः ।

प्र्तननं कुर्णन्ु

सङ्खया-रयेखायाः प्योगं कृतवा 8 – 3 ; 6 – 2  अदप च 9 – 6  एतासां सङ्दरियाणां  समाधानं 
प्ापनवु्त ुकुव््त ु।

गुरनि ्  :   अधनुा वयं सङ्खया-रयेखायाः उपरर पणू-्सङ्खयानां गणुनं पशयामः ।

0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
आया्त ु 4 x 3 अद्जान्त ु।

 0 सङ्खयातः प्ारम् ंकुव््त ुअदप च ददक्षण्ागये 3 मात्ातमकं पद ंचतवुा्रं चल्त ु। ्व्तः कं दब्दु ं
प्ापनवुद्त ? ्व्तः 12 दब्दु ंप्ापनवुद्त । अतः वयं कथयामः यत ्4 x 3 = 12 अदसत ।

प्र्तननं कुर्णन्ु

सङ्खया-रयेखायाः प्योगं कृतवा 2 x 6 ; 3 x 3  अदप च 4 x 2  एतासां सङ्दरियाणां  समाधानं 
कुव््त ु।

    अभ्यसाः 2.1

1. 10999 इदत असयाः अन्तरं अदरिम ंप्ाकृत-सङ्खयात्यं दलख्त ु।
2. 10001 इतयसयाः सङ्खयायाः पवू्तनं पणू-्सङ्खयात्यं दलख्त ु। 
3. लघतुमा पणूस्ङ्खया का अदसत ?
4. 32 अदप च  53 इतययेतयोः मधयये कदत पणूस्ङ्खयाः सद्त ?
5. अधोदलदखतानां परवदत्नीं सङ्खयां दलख्त ु।
 (a) 2440701       (b)  100199        (c) 1099999       (d) 2345670
6. अधोदलदखतानां पवू्वदत्नीं सङ्खयां दलख्त ु।
 (a) 94                (b) 10000            (c) 208090         (d) 7654321
7. सङ्खयानाम ् अधोदलदखतानां यगुमानां प्तययेकम ् अदप सङ्खयायाः कृतये सङ्खया-रयेखायाः उपरर 

कीदृशी पणूस्ङ्खया अ्यसङ्खयायाः वाम्ागये अदसत । एतयोः मधयये उपयकु्तानां दचह्ानां ( >, < 
) प्योगमदप कुव््त ु।
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 (a)     530, 503         (b)     370, 307   
 (c)     98765, 56789  (d)     9830415, 10023001

8. अधोदलदखतयेष ुकथनयेष ुदकं कथनं सतयं दकं कथनम ्असतयं इदत दलख्त ु।
 (a) शू् यम ्इदत लघतुमा प्ाकृतसङ्खया अदसत ।
 (b) 400 सङ्खया,  399 इदत सङ्खयायाः पवू्वदत्नी अदसत ।
 (c) शू् यं लघतुमा पणूस्ङ्खया अदसत ।
 (d) 600 सङ्खया, 599 सङ्खयायाः परवदत्नी अदसत ।
 (e) सवा्ः प्ाकृतसङ्खयाः पणूस्ङ्खयाः एव सद्त ।
 (f) सवा्ः पणूस्ङ्खयाः प्ाकृतसङ्खयाः एव सद्त ।
 (g) अङ्कद्वयादतमकायाः पणूस्ङ्खयायाः पव्ूवदत्नी सङ्खया कदादप एक-अङ्कादतमका न ्दवतुं 
शकनोदत ।
 (h) 1 लघतुमा पणूस्ङ्खया अदसत ।
 (i) प्ाकृतसङ्खयायाः 1 इतयसयाः कादप पवू्वदत्नी सङ्खया नादसत ।
 (j) पणूस्ङ्खयायाः 1 इतयसयाः कादप परवदत्नी सङ्खया नादसत ।
 (k) पणूस्ङ्खया 13 इदत, 11-12 इदत अनयोः संखययोः मधयये दसथता अदसत ।
 (l) पणूस्ङ्खयायाः 0 इतयसयाः कादप पवू्वदत्नी सङ्खया नादसत ।
 (m) अङ्कद्वयादतमकायाः सङ्खयायाः परवदत्नी सङ्खया सद्रव अङ्कद्वयादतमका एका सङ्खया 
्वदत ।

2.4    पूर्णसङ्ख्यनयनं गुरयाः

 यदा वयं सावधानं पणूस्ङ्खयानाम ् उपरर जायमानां दवद््नप्दरियाणां दनरीक्षण ं कुमः् तदा तास ु
अनयेकगणुाः दृशय्तये । एत्रः गणु्रः वयम ्उत्मप्कारयेण सङ्खयानां दवषयये अवग्तुं सा्ाययं प्ापनमुः । अनयेन 
स् एव, एतये गणुाः ब्ूनां सङ्दरियाणां  सरलीकरणमदप कुव्द्त ।

ए्् ्कुर्णन्ु

्वतः कक्यायाः प्तययेकं ्छात्ं कामदप अङ्कद्वयादतमकां पणूस्ङ्खयां सवीकृतय तयोः योगं कतुुं वद्त ु। दकं 
फदलतांशः सव्दा एका पणूस्ङ्खया एव ्वदत ? योगः अनयेन प्कारयेण ्दवतमु ्अ्द्त ।

7 + 8 = 15, एका पणूस्ङ्खया

5 + 5 = 10, एका पणूस्ङ्खया

0 + 15 = 15, एका पणूस्ङ्खया

. + . = …

. + . = …

एवमयेव इतोऽदप पणूस्ङ्खयानां पञचयगुमान ्सवीकृतय योग ंकुव््त ु। दकं योगः सद्रव एका पणूस्ङ्खया अदसत ?
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 दकं ्व्तः कमदप तादृश ं यगुम ं प्ापव्तः, यसय योगः एका पणूस्ङ्खया नादसत ? एतादृशयोः 
पणूस्ङ्खयाद्वययोः प्ादपः ्दवतुं न शकयतये, ययोः योगः एका पणूस्ङ्खया ्दवतुं ना्द्त । वयं वदामः 

यत ्द्वयोः पणूस्ंखययोः योगः एका पणूस्ङ्खया एव ्वदत । यतः पणूस्ङ्खयानां योगयेन पणूस्ङ्खया एव 

प्ापयतये । अतः पणूस्ङ्खयानां सङ्रि्ः योगसय अ्तग्तः संवतृः अदसत । इदमयेव पणूस्ङ्खयानां योगसय 

संवतृगणुः इदत कथयद्त । 

 दकं पणूस्ङ्खयाः गणुनसय अ्तग्ताः संवतृाः अदप सद्त ? ् व्तः कथम ्असय समाधानसय अ्वयेषण ं

कुव्द्त ?

 अनयेन प्कारयेण गणुनं कतुुं शकयतये ।

7 X 8 = 56, एका पणूस्ङ्खया

5 X 5 = 25,एका पणूस्ङ्खया

0 X 15 = 0,एका पणूस्ङ्खया

. X . = …

. X . = …

द्वयोः पणूस्ंखययोः गणुनफलमदप एका पणूस्ङ्खया एव ् वदत । अतः वयं वकंु्त शकनमुः यत ्पणूस्ङ्खयानां 
सङ्रि्ः गणुनसय अ्तग्तः संवतृः अदसत । 

सनंरृ् ाः गुराः – पणूस्ङ्खयाः योग-गणुनयोः अ्तग्तः संवतृः अदसत ।

मचन््न्ु, चचयां कुर्णन्ु, मलखन्ु च ।

1.  पणूस्ङ्खयाः वयवकलनसय अ्तग्तसंवतृाः न ्वद्त। दकमथ्म ् ? वयवकलनम ् अनयेन प्कारयेण 
्दवतमु ्अ्द्त । 

6 _ 2 = 4, एका पणूस्ङ्खया

7 _ 8 = ?, एका पणूस्ङ्खया न

5 _ 4 = 1, एका पणूस्ङ्खया

3 _ 9 = ?, एका पणूस्ङ्खया न

 ्वतां पक्षतः इतोऽदप अ्यादन उदा्रणादन सवीकृतय उपरर उक्त-कथनं पषु्टीकुव््त ु।

2. दकं पणूस्ङ्खयाः दव्जनसय अ्तग्ताः संवतृाः सद्त ? न्रव । अधोदलदखत-साररणीं पशय्त ु।

8 ÷ 4 = 2, एका पणूस्ङ्खया

5 ÷ 7 = 5/7, एका पणूस्ङ्खया न

12 ÷ 3 = 4, एका पणूस्ङ्खया



35

6 ÷ 5 = 6/5, एका पणूस्ङ्खया न

 ्वतां पक्षतः इतोऽदप अ्यादन उदा्रणादन सवीकृतय उपरर उक्त-कथनं पषु्टीकुव््त ु।

शून्द्यरय मरभयजनि ्
एकसयाः सङ्खयायाः दव्ाजनम ् इतयसय अथ्ः अदसत यत ् तसयाः सङ्खयायाः पनुः पनुः 
वयवकलनम ्इदत ।
आया्त ु8 ÷ 2 जान्त ु।
अष्टसङ्खयातः सङ्खयाद्वयं पनुः पनुः दवयोजयताम ्।
   8
  - 2 …… 1
   6   कदतवारं वयवकदलतये सदत वयं  0 पय््तं 
  - 2 …… 2 प्ापव्तः?   चतवुा्रम ् ।
   4   अतः वयं 8 ÷ 2 = 4 इदत दलखामः ।
  - 2 …… 3
   2
  - 2 .….. 4
   0

अनयेन दवदधना  24 ÷ 8 अदप च 16 ÷ 4 इमां सङ्दरियां जान्त ु।
आया्त ुअधनुा 2 ÷ 0 इमां सङ्दरियां जातुं प्यतनं कुमः् ।
   2
  - 0 …… 1
   2   प्दतवारं वयवकलनयेन वयं 2 सङ्खयां 
  - 0 …… 2 प्ापनमुः । दकं एषा प्दरिया कदादचत ्समादपं
   2   यासयदत ? न्रव । 
  - 0 …… 3 अ्ाः र न्ं 2 ÷ 0 इम् पररभयमि्य नयम्् इम्  
   2   रदयिाः । 
  - 0 .….. 4

आया्त ुअधनुा 7 ÷ 0 इमां सङ्दरियां जातुं प्यतनं कुमः् ।

   7   वयवकलनसय कदसम्नदप सतरये शू् यसय ( 0 )  
  - 0 …… 1 प्ादपः न ्वदत ।
   7   अ्ाः र न्ं 7 ÷ 0 अ््याः पररभयिय नयम्् इम्  
  - 0 …… 2 रदयिाः ।
   7   5 ÷ 0 अदप च 16 ÷ 0 एतयोः कृतये अदप असय 
  - 0 …… 3  परीक्षण ंकुव््त ु।
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   7

पूर्णसङ्ख्यनयनं शून्ेन मरभयजननं पररभयमि न्ं नयम्् ।

्ोग्् अमप च गुरन्् क्रिमरमनि््य 
सङ्खया-रयेखायाः अधोदलदखतं दचतं् दकं दशय्दत ? दसथदतद्वयये अदप वयं 5 सङ्खयां प्ापनमुः ।

0 1 2 3 4 5 0 1 2 3 4 5
 अतः 3 + 2 अदप च  2 + 3 एतत ्द्वयम ्अदप समानम ्अदसत । उ्ाभयां  5 इदत उत्रं प्ापयतये ।
 अनयेन प्कारयेण  5 + 3 अदप च  3 + 5 एतत ्द्वयमदप समानम ्अदसत ।

0 1 2 3 4 5 6 7 8 0 1 2 3 4 5 6 7 8

 अनयेन प्कारयेण  4 + 6  अदप च 6 + 4 इतयनयोः अदप एवमयेव कतुुं 

प्यतनं कुव््त ु । दकम ्एतत ्तदा अदप सतयं ्दवषयदत ? यदा यदा वयं द्वयोः 

पणूस्ंखययोः योगं कुमः् तदा सव्दा संखययोः रिमदवदनमययेन अदप योगसय फलं 

समानं ्वदत । 

्व्तः पणूस्ङ्खयाद्वयं कये नादप रिमयेण योजदयतुं शकनवुद्त ।

 वयं वदामः यत ्पणूस्ङ्खयानां कृतये योगः रिमदवदनमयः अदसत । अममुयेव गणु ंयोगसय रिमदवदनमयता 
इदत वदामः ।

मित्राः सह चचयां कुर्णन्ु । 

्वतां गृ् ये कश्चन प्ीदत्ोजकाय्रिमः अदसत । 

्व्तः बा्धवानां कृतये आस्दानां 6 पङ्दक्तष ु

सथापयद्त यसयां प्तययेकं पङ्क्ततौ 8 आस्दाः 
सद्त । प्कोष्ः तावान ् दवशालः नादसत यत् 

आस्दानां 8 पङ्क्तीनां सथापनं कतुुं  शकयतये । 

्व्तः इतथं दच्तय्त ुयत ्8 पङ्कतीः सथापयामः 

यत् प्तययेकं पङ्क्ततौ  6 आस्दाः ् वयेयःु इदत । तथा कतुुं ् वतां कृतये इतोऽदप अदधकाः आस्दाः अपयेक्ष्तये 
दकम ्?

 दकं गणुनसयादप रिमदवदनमयता-गणुः ्वदत ? संखययोः 4 अदप च 5 एतयोः गणुनं द््न-द््न-
रिमयेण कुव््त ु। ्व्तः द्रक्यद्त यत ्4 x 5 = 5 x 4 अदसत ।
दकम ्इद ं3 x 6 अदप च 5 x 7 इतयत्ादप सतयम ्अदसत ?
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्व्तः कये नादप रिमयेण द्वयोः पणूस्ंखययोः गणुनं कतुुं शकनवुद्त ।

वयं वदामः यत ्पणूस्ङ्खयानां कृतये गणुनं रिमदवदनमयः अदसत । 
इतथं च पूर्णसङ्ख्यनयनं कृ्े ्ोग्् अमप च गुरन्् क्रिमरमनि््य अम्् । 
परीक्षरनं कुर्णन्ु ।

 i) पणूस्ङ्खयानां कृतये वयवकलनसय रिमदवदनमयता नादसत । सङ्खयानां दवद््नं यगुमत्यं सवीकृतय 
 

  असय परीक्षण ंकुव््त ु।
 ii) दकं 6 ÷ 3 अदप च 3 ÷ 6 एतत ्द्वयमदप समानम ्?
पणूस्ङ्खयानां इतोऽदप का्चन यगुमान ्सवीकृतय सव-उत्रान ्पषु्टीकुव््त ु।

्ोग्् अमप च गुरन्् सहचयरर्य 
अधोदलदखतादन दचत्ादण पशय्त ु।

 (a) (2 + 3) + 4 = 5 + 4 = 9

 (b) 2 + (3 + 4) = 2 + 7 = 9 

 उपरर, (a) इतयसय अनसुारयेण ्व्तः प्थमतया 2,3 इतयनयोः योगयेन स् 4 इतयसय योगं कतुुं  
शकनवुद्त । 
 एवमयेव (b) इतयसय अनसुारयेण ्व्तः प्थमतया 3,4 इतयनयोः योगयेन स् 2 इतयसय योगं कतुुं 
शकनवुद्त । 
 दकं द्वयोः फदलतांशः समानः नादसत ?
 वयम ्इदमदप प्ापनमुः यत ्
 (5 + 7) + 3 = 12 + 3  = 15  तथा 5 + (7+ 3) = 5 + 10 = 15  अदसत ।
 अतः (5 + 7) + 3 = 5 + (7+ 3) अ्वत ्।
 एषः एव गणुः पणूस्ङ्खयानां योगसय सा्चय्-गणुः इतयचुयतये ।
 सङ्खयाः 2, 8, अदप च 6 एतासां कृतये असय गणुनसय परीक्षण ंकुव््त ु।
उदयहररि ्1   : सङ्खयाः  234, 197 अदप च 103 इतययेतासां योगं कुव््त ु।

सियधयनि ् : 234 + 197 + 103     =  234 + (197 + 103)

       =  234 + 300 
       =  534
 

 क्ररीडयनं क्ररीडन्ु ।

्व्तः दमत््रः स् इमां रिीडां रिीदडतुं शकनवुद्त ।

अवधानं यच्छ्त ुपररशीलय्त ु
यत ्योगसय सरलीकरणाथुं वयं 

कये न प्कारयेण संखययोः समू्  ंकुमः् 
इदत ।
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 ्व्तः 1 सङ्खयातः 10 पय््तं कामदप सङ्खयां वद्त ु । अधनुा ्वतां दमत्म ्तया संखयया स् 
1 सङ्खयातः 10 पय््तं कामदप सङ्खयां योजयदत । पनुः ्वतां रिमः अदसत । अदप च पनुः पनुः द्वतौ 
दमदलतवा रिमयेण रिीड्त ु। यः पवूुं 100 सङ्खयां प्ापनोदत सः दवजयशाली दवजयी ् दवषयदत । यदद ् व्तः 
एव सव्दा दवजयशादलनः ्दवतमु ्इच्छद्त तद् ््वतां यदुक्तः कथं ्वयेत ्?

 अधोदलदखतास ुआकृदतष ुप्ददशतं् गणुनतथयं पशय्त ु। (आकृदतः 2.1)
 (a) अदप च  (b) इतययेतयोः दब्दनूां सङ्खयां गणय्त ु। ्व्तः दकं प्ापनवुद्त ? द्वयोः अदप दब्दनूां 
सङ्खया समाना अदसत । (a) इतयत् प्तययेकं कोष्कये  2 x 3 दब्दवः सद्त । अतः आ्तय दब्दनूां सङ्खया  
( 2 x 3 ) x 4 = 24 अदसत । 

आकृदतः 2. 1

 (b)    इतयत् प्तययेकं कोष्कये  3 x 4 दब्दवः सद्त । अतः आ्तय दब्दनूां सङ्खया 2 x ( 3 x 4 ) = 

24 अदसत । अदप च (2 x 3) x 4 = 2 x (3 x 4) अदसत । अनयेन प्कारयेण ्व्तः द्रष्ट्ट ंशकनवुद्त यत ्(3 

x 5) x 4 = 3 x (5 x 4) अदसत ।

अममुयेव पणूस्ङ्खयानां गणुनसय सा्चय्-गणुः इदत वदामः ।

 दच्तय्त,ु इतथम ्अद्जान्त ुच ।

 कीदृश ंगणुनं सरलम ्अदसत ? दकमथुं कुतः सरलम ्अदसत ?

 (a) (6 x 5) x 3 अथवा 6 x (5 x 3)

 (b) (9 x 4) x 25 अथवा 9 x (4 x 25)

उदयहररि ् 2 : 14 + 17 + 6  इमां सङ्दरियां दवदधद्वययेन अद्जान्त ु।

सियधयनि ् : 14 + 17 + 6 = (14 + 17) + 6 = 31 + 6 = 37 
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 14 + 17+ 6 = 14 + (17 + 6) = 14 + 23 = 37

 अत् ्व्तः योगसय सा्चय्-गणुसय अदप च रिमदवदनमयतागणुसय च संयोजनसय 

प्योगं कृतव्तः । दकं ्व्तः दच्तयद्त यत ् रिमदवदनमय-सा्चय्गणुयोः प्योगयेन 

पररकलनं सरलं ्वदत इदत ?
प्र्तननं कुर्णन्ु

7 + 18 + 13  अदप च 16 + 12 + 4 इमां सङ्दरियाम ्अद्जान्त ु।

 गणुनसय सा्चय्दनयमः अधोदलदखतप्शानां समाधानये उपयोगी ्वदत । 
उदयहररि ्3  : 12 x 35  इमां सङ्दरियां जान्त ु।
सियधयनि ् : 12 x 35 = (6 x 2) x 35 = 6 x (2 x 35) = 6 x 70 = 420
 अदसमन ् उदा्रणये वयं लघतुमां समसङ्खयां 5 सङ्खयायाः गणुजयेन गणुनं कृतवा 

सरलतया उत्रं प्ापुं सा्चय्-गणुसय उपयोगं कृतव्तः । 
उदयहररि ्4  : 8 x 1769 x 125  इमां सङ्दरियां जान्त ु। 
सियधयनि ् : 8 x 1769 x 125  =  8 x 125 x 1769 (्व्तः अत् कसय गणुसय प्योगं कुव््तः 

सद्त?)
 =   (8 x 125) x 1769 = 1000 x 1769 = 1769000

प्र्तननं कुर्णन्ु
अद्जान्त ु।
25 x 8358 x 4             ;            625 x 3759 x 8

मचन््न्ु, चचयां कुर्णन्ु अमप च मलखन्ु ।
 दकं (16 ÷ 4) ÷ 2 = 16 ÷(4 ÷ 2) अदसत ?
 दकं दव्ाजनसय कृतये अदप सा्चय्-गणुसय अ्वयः ्वदत ? नादसत ।
 दमत््रः स् चचाुं कुव््त ु। दकं (28 ÷ 14) ÷ 2  अदप च  28 ÷ (14 ÷ 2) एतत ्द्वयमदप समानम ्?

ए्् ्कुर्णन्ु

्ोग्् उपरर गुरन्् मर्ररि ्
 6  सयेमी x 8 सयेमी मापसय एकं एकम ्आलयेखपतं् दलख्त ुयत् 
 1 सयेमी x 1 सयेमी मापसय वग्ः सयात ्।
 ्वतां समीपये आ्तय कदत वगा्ः सद्त ?
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 दकं एषा सङ्खया 6 x 8 अदसत ? 
 अधनुा एतत ्पतं् 6 सयेमी x 5 सयेमी अदप च  6 सयेमी x 3 सयेमी मापसय ्ागद्वयं कुव््त ु। यथा दचत्ये  
 प्ददशत्म ्अदसत।

  
 वगा्णां सङ्खया : दकम ्एतत ्6 x 5 अदसत ?  वगा्णां सङ्खया : दकम ्एतत ्6 x 3 अदसत 
?                     

 ्ागद्वयये आ्तय कदत वगा्ः सद्त ?

दकम ्एतत ्( 6 x 5) + (6 x 3) अदसत ? दकम ्असय अथ्ः 6 x 8 = (6 x 5 ) + (6 x 3) एवम ्अदसत ?

दक्त,ु  6 x 8 = 6 x (5 + 3) अदसत । दकम ्इद ंदशय्दत यत ्6 x (5 + 3) = (6 x 5) + (6 x 3)

 एवमयेव ्व्तः प्ापनवुद्त यत ्2 x (3 + 5) = (2 x 3) + (2 x 5) अदसत ।

अममुयेव गणु ंयोगसय उपरर गणुनसय दवतरण-गणुः इदत वदामः ।

 दवतरण-गणुसय प्योगद्वारा  4 x (5 + 8) ;  6 x (7 + 9)  अदप च   7 x (11 + 9) एतत ्सव्म ्
अद्जान्त ु।

मचन््न्ु, चचयां कुर्णन्ु अमप च मलखन्ु ।

 अधनुा अधोदलदखत-गणुनप्दरियां पशय्त ुअदप च चचाुं कुव््त ुयत ्दकं वयं सङ्खयानां गणुनसमयये 
योगसय उपरर गणुनसय दवतरणगणुसय प्योगं कुमः् ?
     425
     X      136
            2550  425 x 6  (6 एकक्र ः गणुनम)्
          12750  425 x 30   (3 दशक्र ः गणुनम)्
          42500  425 x 100  (1 शतक्र ः गणुनम)्
          57800  425 x (6 + 30 + 100)
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उदयहररि ् 5  : एकसय दवद्ालयसय उपा्ारगृ् ये प्दतददनं ्ोजनाथुं 20 रुपयकादण अदप च क्षीराथुं 4 
रूपयकादण सवीकुव्द्त । तद् ््व्तः 5 ददनयेष ुआ्तय दकयतः धनसय वयय ंकुव्द्त ? 

सियधयनि ् : अमु ंप्श ंदवदधद्वययेन समाधातुं शकनमुः ।
    मरमध 1  : ्ोजनाथुं 5 ददनानां धनरादश ंजान्त ु।
 क्षीराथुं 5 ददनानां धनरादश ंजान्त ु।
 पनुः द्वयोः योजनं कुव््त ु।
 ्ोजनसय मलूयम ् =   5 x 20 रू.
 क्षीरसय मलूयम ् =   5 x 4 रू.
 आ्तय मलूयम ् =   (5 x 20) रू + (5 x 4) रू = (100 + 20) रू
    =   120 रू
    मरमध 2 : एकसय ददनसय आ्तय धनरादश ंजान्त ु। 
 पनुः तं 5 इतयनयेन गणुनं कुव््त ु।
 एकसय ददनसय (्ोजनम ्+ क्षीरम)् आ्तय मलूयम ्= (20 x 4) रू
 5 ददनानां आ्तय मलूयम ् = 5 x (20 + 4) रू = (5 x 24) रू 
      =    120 रू  
 इदम ्उदा्रण ंदशय्दत यत ्
 5 x (20 + 4) = (5 x 20) + (5 x 4) अदसत ।
 एषः एव योगसय उपरर गणुनसय दवतरणगणुः अदसत ।
उदयहररि ् 6  : दवतरणगणुसय प्योगं कृतवा 12 x 35 अद्जान्त ु।
सियधयनि ्     : 12   x   35 =   12 x (30 +5) = 12 x 30 + 12 x 5 
    =   360 + 60 = 420
उदयहररि ्  7 : सरलं कुव््त ु: 126 x 55 + 126 x 45    
सियधयनि ्    : 126 x 55 + 126 x 45 =  126 x (55 + 45) = 126 x 100
          =  12600
प्र्तननं कुर्णन्ु

दवतरण-गणुसय प्योगं कृतवा 15 x 68,  17 x 23 अदप च  69 x 78 + 22 x 69 एतासां 
सङ्दरियाणां फलं जान्त ु।

्तसिकाः अर्राः ( ्ोग्् अमप च गुरन्् कृ्े )

पणूस्ङ्खयानां सङ्रि्ः प्ाकृतसङ्खयानां सङ्रि्णात ्कथं द््नः अदसत ? द््नता त ुकये वलं पणूस्ङ्खयानां 
सङ्रि्ये ’शू् यसय’ उपदसथदतमात्येण अदसत । योगये त ु’शू् यसय’ महतवपणूुं पात्म ्अदसत ।
 अधोदलदखत-कोष्कं ्वतां कृतये शू् यसय म्त्वं जातुं सा्ाययं करोदत ।

7 + 0 = 7
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5 + 0 = 5

0 + 15 = 15

0 + 26 = 26

0 + …. = ….

 यदद ्व्तः पणूस्ङ्खयास ुशू् यसय योगं कुव्द्त चयेत ्तद् ्फदलतांशः कः ्वदत ?
 एषा त ुपनुः समाना पणूस्ङ्खया अदसत । अतः ’शू् यं’ पणूस्ङ्खयानां ततसमक-अवयवः अथवा 
योजय-ततसमकः इतयचुयतये ।

 गणुनये अदप शू् यसय म्त्वं सथानम ् अदसत । कामदप सङ्खयां शू् ययेन स् गणुनं कुमः् चयेत ्
 

फदलतांशः ‘शू् यम’् एव ्वदत ।
 उदा्रणाथ्म ्अधोदलदखतं प्दतरूपं पशय्त ु।

 5 x 6 = 30   पशय्त ुकथं गणुनफलं ्यनंू ्वदत इदत ।
 5 x 5 = 25   दकं ्व्तः प्दतरूपं पशय्तः सद्त?
 5 x 4 = 20    दकं ्व्तः अद्तम-चरणसय अनमुानं कतुुं प््वद्त ?
 5 x 3 =15    दकम ्एतत ्प्दतरूपं अ्य-पणूस्ङ्खयानां कृतये अदप सतयम ्?
 5 x 2 = …   अ्ययेन पणूस्ङ्खयाद्वययेन स् असय प्योगं कुव््त ु।
 5 x 1 = …
 5 x 0 = ?

 ्व्तः पणूस्ङ्खयानां कृतये एकं योजय-ततसमकं प्ापव्तः । पणूस्ङ्खयास ुशू् य-योजनयेन सा एव 
पणूस्ङ्खया प्ापयतये । पणूस्ङ्खयानां कृतये गणुनातमक-ततसमकसय अदप दसथदतः एवमयेव अदसत । कोष्कं 
पशय्त ु।

7 X 1 = 7
5 X 1 = 5
1 X 12 = 12
1 X 100 = 100
1 X …. = ….

 ्वतां दच्तनं समयक् अदसत । पणूस्ङ्खयानां गणुनसय कृतये ’1’ ततसमकः अवयवः अथवा 
गणुनातमक-ततसमकः अदसत ।

    अभ्यसाः 2.2

1. यकु्तये  रिमये संसथापय योगफलम ्अद्जान्त ु।
 (a) 837 + 208 + 363  (b) 1962 + 453 + 1538 + 647 

}



43

2. यकु्तये  रिमये संसथापय गणुनफलम ्अद्जान्त ु।
 (a)   2 x 1768 x 50  (b)   4 x 166 x 25
 (c)   8 x 291 x 125  (d)   625 x 279 x 16
 (e)   285 x 5 x 60  (f)   125 x 40 x 8 x 25
3. अधोदलदखतानां सङ्दरियाणां  मलूयम ्अद्जान्त ु।
 (a)   297 x 17 + 297 x 3  (b)   54279 x 92 + 8 x 54279
 (c)   81265 x 169 – 81265 x 69 (d)   3845 x 5 x 782 + 769 x 25 x 218
4. उदचत्रः गणुधम्मः गणुनफलम ्अद्जान्त ु।
 (a)   738 x 103      (b)   854 x 102      (c)   258 x 1008      (d)   1005 x 168
5.  एकः वा्नचालकः तसय वा्नसय पयेट्ोल-्टेंक् मधयये सोमवासरये  40 लीटर ्पयेट्ोल ्  त्रलं परूरतवान ् । 

अदरिमददनये सः 50 लीटर ् त्रलं परूरतवान ्। यदद पयेट्ोदलशलात्रल-मलूयं प्दत लीटर ्44 रू. ्वदत तद् ्सः 
पयेट्ोल ्दशलात्रलसय कृतये आ्तय दकयद्धनसय वययं कृतवान ्?

6.  एकः क्षीरदवरिये ता एकसम्र उपा्ारगृ् ाय प्ातःकालये 32 लीटर ्
लीटरपररदमत-क्षीरं ददादत । अदप च सायंकालये 68 लीटर-्क्षीरं ददादत । 
यदद क्षीरसय मलूयं प्दत लीटर ्15 रू ्वदत तद् ्क्षीरदवरिये ता प्दतददनं 
दकयद्धनरादशं प्ापनोदत ? 

7. संयोजय्त ु।
 (a) 425 x 136 = 425 x (6 + 30 +100) (a) गणुनसय रिमदवदनमयता

 (b) 2 x 49 x 50 = 2 x 50 x 49   (b) योगसय रिमदवदनमयता

 (c) 80 + 2005 + 20 = 80 + 20 + 2005 (c) योगसय उपरर गणुनसय दवतरणम्

2.5   पूर्णसङ्ख्यनयनं प्रम्रूपि ्।
वयं दब्ददु्ः द्वारा प्ारदम्क-आकार्रः सङ्खयाः वयवदसथताः कुमः् । वयं एतादृशान ्आकारान ्सवीकुमः् तये 
च (1) एका रयेखा (2) एकः आयतः (3) एकः वग्ः (4) एकः दत््जुः इदत । प्तययेकं सङ्खयाम ्एतयेष ुआकारयेष ु
एव वयवदसथतां कुमः् । 

 y प्तययेकं सङ्खयाम ् एकसयां रयेखायां वयवदसथतां वयवदसथता कतुुं शकयतये शकयतये । 

 सङ्खयाम ् 2 इदत सङ्खयाम ्अनयेन प्कारयेण दशद्यतुं शकयतये

 सङ्खयाम ् 3 इदत सङ्खयाम ्अनयेन प्कारयेण दशद्यतुं शकयतये

 y काश्चन सङ्खयाः आयतयेन दशद्यतुं शकय्तये । उदा्रणाथ्म ्- 

 सङ्खयां 6 इदत सङ्खयाम ्आयत-रूपयेण दशद्यतुं शकयतये । 

 अवधानयेन पशय्त ुअत् 2 पङ्क्तयः 3 सतम्ाः सद्त ।   

 y काश्चन सङ्खयाः यथा 4 अदप च 9 एतये वग्-रूपयेण दशद्यतुं शकयतये ।
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4 9

 काश्चन सङ्खयाः दत््जुरूपयेण दशद्यतुं शकय्तये । 
उदा्रणाथ्म्

         
3 6

 अवधानं ददतुसावधानं पररशीलय्तु, यत् दत््जुसय ्जुद्वयं अवशयं समानं ्वयेत् । अधसतात ्
आरम्ं कृतवा पङ्दक्तष ुदब्दनूां सङ्खया  4, 3, 2, 1  इदत रिमयेण ्वयेत् । उपररतन-पङ्क्ततौ कये वलं एकः 
एव दब्दःु ्वयेत् ।
अधनुा, कोष्कं परूय्त ु।

सङ्खया रयेखा अयतः वग्ः दत््जुः

2 आम् न न न

3 आम् न न आम्
4 आम ् आम् आम् न

5 आम् न न न

6

7

8

9

10

11

12

13

1, एका दवशयेष-

सङ्खया अदसत ।
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प्र्तननं कुर्णन्ु
1. कासां सङ्खयानां दशनं् कये वलं सङ्खयारूपयेण ्दवतुं शकयतये ?

2. कासां सङ्खयानां दशनं् वग्रूपयेण ्दवतुं शकयतये ?

3. कासां सङ्खयानां दशनं् आयतरूपयेण ्दवतुं शकयतये ?

4. आददमाः  सप दत््जुाकार-सङ्खयाः दलख्त ु। उदा्रणाथ्म ् 3, 6 .. इतयाददः ।

5. कासाञचन-सङ्खयानां दशनं् आयताकारद्वययेन कतुुं शकयतये । उदा्रणाथ्म ्   12

12 अथवा

    3 x 4   2 x 6 
 अनयेन प्कारयेण ्यनूादत्यनंू पञच-उदा्रणादन दीयताम ्।

प्रम्रूपयरयनं मनरीक्षरि्

 प्दतरूपाणां दनरीक्षणयेन ्व्तः प्दरियाणां सरलीकणा्थुं माग्दशनं् प्ापुं शकनवुद्त ।

 अधोदलदखतानां अधययनं कुव््त ु।

 (a)    117 + 9 = 117 + 10 – 1 = 127 – 1 = 126

 (b)    117 – 9 = 117 – 10 + 1 = 107 + 1 = 108
 (c)    117 + 99  = 117 + 100 – 1 = 217 – 1 = 216

 (d)    117 – 99 = 117 – 100 + 1 = 17 + 1 = 18

 दकम ्एतत ्प्दतरूपं  9, 99, 999, .... इतयादद सङ्खयानां योजनये अथवा वयवकलनये ्वतां सा्ाययं 
करोदत ?

 अत् इतोऽदप एकं प्दतरूपं  पशय्त ु।

 (a)    84 x 9       = 84 x (10 – 1) 

 (b)    84 x 99     = 84 x (100 – 1)

 (c)    84 x 999   = 84 x (1000 – 1)

 दकं ्वतां कृतये कामदप सङ्खयां 9, 99, 999, … इतयादद-सङ्खयाद्ः स् गुणनं कतुुं 
संदक्षपदवदधः लभयतये ?

 ्व्तः अधोदलदखतयेन प्दतरूपयेण कामदप सङ्खयां 5,  25  अथवा 125 इतययेत्रः गणुनं कतुुं एकम ्
आकषकं् दवदध ंप्ापनवुद्त ।

 ( ्व्तः एताः सङ्खयाः अरिये अदप वधद्यतुं शकनवुद्त ।)

 (i) 96 x 5      =  96 x 10/2        =   960/2      =   480 
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 (ii) 96 x 25    =  96 x 100/4      =   9600/4    =   2400

 (iii) 96 x 125  =  96 x 1000/8     =   96000/8 = 12000  ……….

 अधोदलदखतात ्प्दतरूपात ्प्दतरूपात ्दकं माग्दशनं् लभयतये ?

 (i) 64 x 5    = 64 x 10/2  =  32 x 10  = 320 x 1 

 (ii) 64 x 15  = 64 x 30/2  =  32 x 30  = 320 x 3

 (iii) 64 x 25 = 64 x 50/2   =  32 x 50  = 320 x 5 

 (iv) 64 x 35 = 64 x 70/2   =  32 x 70  = 320 x 7   ……….

    अभ्यसाः 2.3

1. अधोदलदखतास ुसङ्दरियास ुकया शू् यसय दनरूपण ंन ्वदत ।

 (a) 1+ 0       (b) 0 x 0     (c)          (d) 

2.  यदद द्वयोः पणूस्ङ्खययोः गणुनफलं शू् यम ्अदसत तद् ्दकं वयं वकंु्त शकनमुः यत ्द्वयोः मधयये एका 
सङ्खया अथवा द्वये अदप संखयये शू् यये एव सतः? उदा्रणयेन स् ्वताम ्उत्रसय पदुष्ट ंकुव््त ु।

3. यदद द्वयोः पणूस्ंखययोः गणुनफलं 1 इतीयं सङ्खया अदसत तद् ्दकं वयं वकंु्त शकनमुः यत ्द्वयोः 
मधयये एका सङ्खया अथवा सङ्खयाद्वयमदप 1 एव अदसत ? उदा्रणयेन स् ्वताम ्उत्रसय पदुष्ट ं
कुव््त ु।

4.  दवतरणदवदधना अद्जान्त ु।
(a)   728  x  101 (b)   5437  x  1001   (c)   824  x  25
(d)   4275  x  125 (e)   504  x  35

5.  दवतरणदवदधना अद्जान्त ु।
 1 x 8 + 1         = 9
 12 x 8 + 2       = 98
 123 x 8 + 3     = 987
 1234 x 8 + 4   = 9876
 12345 x 8 + 5 = 98765
 अदरिम ंचरणद्वयं दलख्त ु। दकं ्व्तः वकंु्त शकनवुद्त यत ्प्दतरूपं कीदृश ंकायुं करोदत ?
 (सङ्कये तः – 12345 = 11111 + 1111 + 111 + 11 + 1 )

र न्ं कम्िन ्मरि्े चचयां कृ्रन्ाः ?

1. सङ्खयाः 1, 2, 3, …. गणनाथुं वयं यासां प्योगं कुमः् ताः सङ्खयाः कृतये प्ाकृतसङ्खयाः इदत 

0
2

10 - 10
2
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कथयामः ।
2. यदद ्व्तः 1 सङ्खयां कयादप प्ाकृतसंखयया स् योगं कुव्द्त, योजयद्त च तद् ् परवदत्नी 

प्ाकृतसङ्खया लभयतये । यदद वयवकलनं कुव्द्त तद् ्पवू्वदत्नी प्ाकृतसङ्खया लभयतये ।
3. प्तययेकम ्अदप प्ाकृतसङ्खयायाः एका परवदत्नी ्वदत । 1 सङ्खयां पररतयजय प्तययेकम ्अदप 

प्ाकृतसङ्खयायाः एका कादचत ् पवू्वदत्नी सङ्खया ्वदत ।
4. यदद प्ाकृत-सङ्खयानां सङ्रि्ये वयं 0 सङ्खयां योजयामः तद् ्पणूस्ङ्खयानां सङ्रि्ः प्ापयतये । 

यथा अनयेन प्कारयेण  0, 1, 2, 3, ….  इतययेताः सङ्खयाः पणूस्ङ्खयानां सङ्रि् ंदनमा्द्त।
5. प्तययेकम ् अदप पणूस्ङ्खयायाः एका परवदत्नी ्वदत । 0 सङ्खयां पररतयजय प्तययेकम ् अदप 

पणूस्ङ्खयायाः एका पवू्वदत्नी ्वदत ।
6. सवा्ः प्ाकृतसङ्खयाः पणूस्ङ्खयाः अदप सद्त । दक्त ुसवा्ः पणूस्ङ्खयाः प्ाकृतसङ्खयाः न 

सद्त ।
7. वयम ्एकां रयेखां सवीकुमः् । रयेखायाः उपरर एकं दब्दु ंअङ्कयामः तसय 0 इदत नामाङ्कनं कुमः् । 

पनुः वयं 0 इतयसय समाना्तरये दरूये एकं दब्दु ंसथापदयतवा तसय 1 इदत नामाङ्कनं कुमः् । एवमयेव अरिये 
अदप समान दरूरतवयेये दब्दनू ्सथापदयतवा 2, 3, .. इदत नामाङ्कनं कुमः् । अनयेन प्कारयेण सङ्खयारयेखा 
लभयतये  यसयोपरर पणूस्ङ्खयाः दशद्यतुं शकयतये । वयं असयाः रयेखायाः उपरर सरलतया योगं, 
वयवकलनं, गणुनम ्अदप च दव्ाजनं कतुुं शकनमुः ।

8. सङ्खयारयेखायाः उपरर ददक्षण्ागये चलामः चयेत ् अपयेदक्षतं योगं प्ापनमुः, यदद वाम्ागये चलामः 
तद् ्अपयेदक्षतं वयवकलनं प्ापनमुः । शू् ययेन शू् यात ्आरभय समाना्तरयेण यदद पाद ंसथापयामः तद् ्
गणुनम ्अदप प्ापुं शकनमुः ।

9. द्वयोः पणूस्ंखययोः योगः सव्दा एका पणूस्ङ्खया एव ्वदत । एवमयेव द्वयोः पणूस्ंखययोः 
गणुनफलम ्अदप एका पणूस्ङ्खया एव ्वदत । वयं कथयामः यत ्पणूस्ङ्खयाः योगसय अदप च 
गणुनफलसय अ्तग्ताः संवतृाः सद्त इदत । तथा अपरञच, पणूस्ङ्खयाः वयवकलनसय अदप च 
्ागसय अ्तग्ताः संवतृाः न सद्त ।

10 शू् ययेन दव्ाजनं न ्वदत ।
11 शू् यं पणूस्ङ्खयानां योगसय ततसमक-अवयवः अथवा योजय-ततसमकः इदत वदामः । 1 सङ्खयां 

पणूस्ङ्खयानां गणुनसय ततसमकः इदत वदामः ।
12 ्व्तः पणूस्ङ्खयाद्वयं कये नादप रिमयेण योजदयतुं शकनवुद्त । तथ्रव गणुनमदप कतुुं शकनवुद्त । वयं 

वदामः यत ्पणूस्ङ्खयानां कृतये योगसय अदप च गणुनसय रिमदवदनमयता अदसत ।
13 पणूस्ङ्खयानां कृतये योगसय अदप च गणुनसय सा्चय्ता सा्चय्म ्अदसत । 
14 पणूस्ङ्खयानां कृतये योगसय अदप च गणुनसय दवतरण ं्वदत ।
15 पणूस्ङ्खयानां रिमदवदनमयता, स्चय्ता अदप च दवतरणगणुाः पररकलनानां सरलीकरणाथ्म ्

उपयजुय्तये तथा वयं अजातवा एव एतयेषाम ्उपयोगं कुमः् ।
16 सङ्खयानां प्दतरूपं प्दतरूपादण न कये वलं रुदचकराः ्वद्त अदप त ुमतौदखक-पररकलनये प्ामखुयं 

्ज्तये अदप च सङ्खयानां गणुान ्जातुं सा्ाययं कुव्द्त ।


